Limit 

Indikator Pencapaian Hasil Belajar

Mahasiswa menunjukkan kemampuan dalam :

1. Menghitung limit suatu suatu fungsi di suatu titik dengan menggunakan teorema tentang limit yang sesuai
2. Menghitung limit tak hingga

3. Menghitung limit di ketakhinggaan
Materi Ajar :

Tinjau fungsi 
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 . Perhatikan bahwa fungsi tersebut tidak terdefinisi pada . Tapi mungkin kita masih bertanya apa yang terjadi dengan 
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Dari ketiga cara tersebut kita melihat bahwa 
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Secara intuisi kita mengatakan limit 
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jika kita dapat membuat 
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Ungkapan “tapi tidak sama dengan 
[image: image28.wmf]c

” menunjukkan bahwa dalam menentukan nilai limit 
[image: image29.wmf])

(

x

f

 bilamana 
[image: image30.wmf]x

 mendekati 
[image: image31.wmf]c

 kita tidak pernah menganggap 
[image: image32.wmf]c

x

=

, hal itu berarti kita tidak mempedulikan bagaimana 
[image: image33.wmf]f

 didefinisikan di 
[image: image34.wmf]c

bahkan 
[image: image35.wmf]f

 tidak harus terdefinisi di . Ilustrasi berikut memperlihatkan 
[image: image36.wmf]L

x

f

c

x

=

®

)

(

lim

 dalam tiga kasus
[image: image37.png]



Soal :

Untuk fungsi 
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 yang grafiknya diberikan berikut , tentukan 
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Selanjutnya definisi persis tentang limit dapat dibuat. Tapi kita tidak akan membahas secara mendalam tentang definisi limit. Untuk keperluan praktis kita akan lebih berkonsentrasi pada teorema-teorema berikut . 
Teorema Limit Utama
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Walaupun teorema di atas dinyatakan untuk limit dua sisi, tapi sebenarnya berlaku juga untuk limit dari satu sisi. Selanjutnya kita memiliki teorema berikut 

Teorema Substitusi: 

Jika 
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Teorema : 

Jika 
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Soal  : 
Hitunglah
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Nanti kita akan membicarakan limit tipe ini lebih lanjut pada saat membicarakan limit  tak hingga
Teorema Apit : 

Jika 
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Teorema-teorema yang berikut adalah teorema-teorema limit yang berkaitan dengan fungsi trigonometri

Soal :

Hitunglah 
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Teorema Limit Fungsi Trigonometri
Untuk sebarang bilangan riil c pada daerah asalnya, berlaku
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Teorema Limit Trigonometri Istimewa
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Soal :
Hitung
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Limit di Ketakhinggaan
Tinjau fungsi 
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Dari tabel dan grafik kita membuat dugaan bahwa jika 
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Kita tidak akan membuktikan teorema berikut , tapi akan sering menggunakannya pada pembahasan selanjutnya.

Teorema A
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Soal  : 
Hitung 
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Limit Tak Hingga

Tinjau grafik fungsi 
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Jika 
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Teorema berikut ini dapat dibuktikan dengan definisi limit tak hingga 

Teorema B
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Teorema B di atas dapat diperumum , dan dinyatakan sebagai berikut :

Teorema C
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Catatan :

Teorema C juga berlaku bila 
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Hitung 
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Kekontinuan

Indikator Pencapaian Hasil Belajar

1. Memutuskan apakah suatu fungsi kontinu atau tidak di suatu titik

2. Mengidentifikasi kasus-kasus di mana suatu fungsi tidak kontinu
Materi Ajar :

Dalam kehidupan sehari-hari proses kontinu sering kita artikan sebagai suatu yang berlangsung terus menerus, tanpa interupsi atau perubahan yang mendadak. Definisi matematis untuk kekontinuan sebenarnya mirip dengan itu

Definisi :

Sebuah fungsi dikatakan kontinu di c jika beberapa selang terbuka di sekitar c terkandung dalam daerah asal 
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Secara implisit definisi tersebut menyatakan bahwa suatu fungsi 
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Jika salah satu dari ketiga hal di atas tidak dipenuhi, dikatakan
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Kekontinuan suatu fungsi di suatu titik dikatakan dapat dihapuskan jika kita dapat mendefinisikan nilai di titik tersebut sehingga fungsi menjadi kontinu. 
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