


Integral atas

Persegi Panjang



Misal        persegi panjang dengan sisi-sisi yang 

sejajar dengan bidang koordinat

Bentuk partisi dari  persegi panjang      menggunakan  

garis –garis yang sejajar dengan sumbu-sumbu 

koordinat 

terbagi jadi persegi panjang –persegi panjang 

bagian  - katakan banyaknya  n  - yang masing-

masingnya di notasikan dengan

Misal panjang sisi-sisi  setiap persegi panjang  

bagian dinyatakan dengan          dan          , dan 

misal luasnya      

Pada setiap persegi panjang bagian ambil sebarang 

titik – namakan titik sampel -





Jumlah Riemann  dari        atas persegi panjang  R  f



Tafsiran geometris jumlah Riemann :   





Misal         menunjukkan  luas persegi panjang bagian yang 

terkecil 

rangkap



Tafsiran geometris integral Riemann :   

Jika :   



Jika                negatif  pada bagian dari persegi panjang  

R  pada bidang- , integral dari daerah yang dibatasi 

permukaan  dan R adalah jumlah bertanda dari volume 

xy

Volume =   

= Vatas -V bawah   



Teorema 

Jika       terintegralkan  pada suatu  persegi 

panjang       maka      terbatas  di R  

f

fR





Berikan pendapatmu tentang keterintegralan fungsi 

berikut :



rangkap

rangkap



Misal 

Jika       terintegralkan  di R bagaimana menghitung

?????  

f



Jika                    , integral rangkap bisa dilihat 

sebagai luas persegi panjang, sehingga 



Soal :

Misal 

Hitung  



Jika                          , maka     







Soal : 

Hitung 





Soal : 

Hitung volume benda pejal  yang :

berada dibawah permukaan yang gambarnya diberikan  

seperti berikut



Soal : 

Hitung volume benda pejal  yang terletak pada oktan pertama yang ditutupi oleh  

permukaan                       dan 


