Fungsi Trigonometri
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Definisi fungsi trigonometri berdasarkan segitiga siku-siku

sisi miring

Sisi di dekat sudut

__panjang sisi di depan sudut

sinf = . —
sisi di panjang sisi miring
depan
sudut panjang sisi di dekat sudut
cosb = ——
sisi miring
panjang sisi di depan sudut
tan @ =

panjang sisi di dekat sudut
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Definisi fungsi trigonometri pada sebarang sudut

Misal P(x, y) sebarang titik yang bukan titik asal
6 sudut yang dibentuk oleh 0P dengan sumbu-x
positifdanr = |ﬁ’,|

Didefinisikan :

X
Sing:X cosf =— tant’:}izZ

r r X
. r X X
" cscl = - secl = — cotld = —
y r y

https://www.geogebra.org/m/Ba2ftYQn
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https://www.geogebra.org/m/Ba2ftYQn

1 radian didefinisikan sama dengan besar sudut
yang berkaitan dengan busur yang panjangnya 1

/Panjang
busur =1 1807 = 7r radians = 3.1415927 radians
satuan

- 1 0
- 10— 1 radian 1 radian = 180
180
| radian = 57.29578" 17 ~ 0.0174533 radian

https://www.geogebra.org/m/gyiXVéng

https://www.geogebra.org/m/QtgDBqlg
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https://www.geogebra.org/m/gyjXV6ng
https://www.geogebra.org/m/QtqDBqJg

Dalam Dalam

derajat radian
0 0

30 w/6 .
45 /4 1200, 2 Ty e
oo /3 135*. ’
90 w/2

120 27/3 1507

135 3m/4

150 Sw/6

180 - 180°. a

210 7mw/6

225 Sw/4

240 4m/3 20, 2

270 3m/2 2950 53

300 s7/3

315 Tm/4

330 117/6

360 2
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Definisi fungsi trigonometri berdasarkan lingkaran satuan

Yy Diberikan lingkaran satuan dan titik A(1,0)
Misal t sebarang bilangan riil, maka terdapat tepat

Plx. ph=1cos 1. sin T satu titik P(x, y) demikian sehingga panjang busur

I AP sama dengan |t|. Didefinisikan :
. sint = cost = x tant = —
T X Y X
csct:zl csctzl csct=£
y x y

Catatan : jika t < 0 busur AP ditelusiri dalam arah
berlawanan jarum jam
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A

Misal P(x, y) sebarang titik pada lingkaran satuan
6 sudut yang dibentuk oP dengan sumbu-x positif
P'(x',y") sebarang titik pada perpanjangan OP dan |W| =r

! T
Maka =L
y 1

sinf@ = sint

Nilai sin pada bilangan riil t sama dengan nilai sin pada sudut
yang besarnya t radian
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Fungsi

V = sin¢
Vv = cost
Vv = tant
V = csct
Vv = sect
y = cott

Daerah Asal

{t| =00 <t < @}

{t|=—o0 <t < oo}

{r|—:x: <t < 00t #

(2n + 1)m

N

—_

{t| =00 <t < oo, t # nm)

{r|-:x, <r<oo,t#

(2n + 1)m

5

—_

{t| =00 <t < 00,1t # nw}

}
|

Daerah Hasil

’ —DG-:Z.V{'DG}
Iy =ly=-1)
vz vy = ‘-1}

=00 < p < x}
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https://www.geogebra.org/m/Z26WBQgM
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https://www.geogebra.org/m/Z26WBQgM

il [

-

Untuk semua bilangan riil ¢, berlaku
sin(=t) = =sint cos(—t) = cost tan(-f) = —lan!

ese(—t) = —cset  sec(—t) =sect cot(—t) = —cot!

Fungsi sin, tan, csc, cot, adalah fungsi ganjil
Fungsi cos dan sec adalah fungsi genap

https://www.geogebra.org/m/mbfErC66
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https://www.geogebra.org/m/mbfErC66

in(5 - t) = cost
sin{=—1t) = cos
2

-y

(n t) Int
cos|=—t)=sin
2
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Pada lingkaran satuan

1 —x%+ y* = sin*x + cos?x

T=x? +x2=2x%=2 (cos %)2

T 1

NG
cos4 >

T 1
T2
sm4 2\/
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Untuk setiap bilangan riil ¢t dan k , berlaku : [lustrasi

‘ ) Plx, v
sin(t + 2k7) = sint cos(t + 2km) = cost /_ :
sec(t + 2km) = sect ese(f + 2km) = csc TR
tan(f + k) = tant cot(t + km) = cot ! j

tant = tan(t + m)
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Fungsi f dikatakan periodik jika terdapat p sedemikian sehingga
f(x+p) = f(x) untuk setiap x di daerah asal

Bilangan positif terkecil p yang demikian disebut periode

Fungsi-fungsi trigonometri adalah fungsi periodik
Periode fungsi sin, cos, sec dan csc adalah 2m
Periode fungsi tan dan cot adalah
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Daerah asal

Daerah hasil

Periode

Simetri

Titik potong dengan sumbu-x
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1 putaran
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Daerah asal

Daerah hasil

Periode

Simetri

Titik potong dengan sumbu-x
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v * i
I ]
0 < T i
i
: T i
i i
I > 4+ !
i ]
I - 1
1 1
" + * > > > & & + + "
_—— FT _ = = = e =~ EY =
3 I T a 3 >
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I - i
1 1
' —3 4 = i
, y = tanx |
1 1

Daerah asal

Daerah hasil

Periode

Simetri

Titik potong dengan sumbu-x
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[dentitas Trigonometri

. 9 3
SIN“x + cos”x = 1

L Y
| + tan- x = sec™ x . : :
sin(x + v) = SIn x coS v + €OS x SIn ¥

| + cot® ¥ = csc? x cos(x + V) = COSXCOsSy — sinxsiny
tan x + tany

tan(x + y) =
Y) | — tanxtany
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SIN2X = 28IN X COS X

COS2X = COS” X — SIn” x

= 208" X —
costr | . ) /1 — cos x

. 3
=] — 2sIin-x
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. , > s (.\' 4 y) (.\' — _\')
sinx + siny = 2sin Cos
) 2 2

Xty X — v
COS X + cos vy = 2cos 5 cos 5

sin x sin y = —%IC()S(.I‘ +y) — cos(x — v)]

COS X COS V = %[cos( X+ y) + cos(x — v)]

SIN X COS V = %[sin(x + v) + sin(x — v)]
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